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Òåîðèÿ îáûêíîâåííûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé

Ïîëâåêà êàôåäðû äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé

Ë.ß.Àäðèàíîâà, À.Ô.Àíäðååâ, À.Á.Æèãëåâè÷, Ã.À.Ëåîíîâ

Ê 50-ëåòèþ çàâåäîâàíèÿ êàôåäðîé äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé

Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà

Ïëèññîì Âèêòîðîì Àëåêñàíäðîâè÷åì

27 ôåâðàëÿ 2010 ãîäà ñîñòîÿëîñü ðàñøèðåííîå çàñåäàíèå êàôåäðû äèô-
ôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåð-
ñèòåòà, ïîñâÿùåííîå çíàìåíàòåëüíîé äàòå � 50-ëåòèþ çàâåäîâàíèÿ êàôåäðîé
Âèêòîðîì Àëåêñàíäðîâè÷åì Ïëèññîì. Ñëó÷àé ýòîò óíèêàëüíûé � çàâåäîâàòü
îäíîé è òîé æå êàôåäðîé â òå÷åíèå ïÿòèäåñÿòè ëåò óäàåòñÿ äàëåêî íå êàæ-
äîìó.

Òåîðèÿ îáûêíîâåííûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé â Ñàíêò-Ïå-
òåðáóðãñêîì ãîñóäàðñòâåííîì óíèâåðñèòåòå ðàçðàáàòûâàëàñü àêàäåìèêîì
À.Ì.Ëÿïóíîâûì, àêàäåìèêîì Â.À.Ñòåêëîâûì, ÷ëåíîì-êîððåñïîíäåíòîì
Í.Ì.Ãþíòåðîì, ÷ëåíîì-êîððåñïîíäåíòîì È.À.Ëàïïî-Äàíèëåâñêèì, àêàäå-
ìèêîì Â.È.Ñìèðíîâûì, àêàäåìèêîì Í.Å.Êî÷èíûì, àêàäåìèêîì ÀÍ Áåëà-
ðóñè Í.Ï.Åðóãèíûì, çàñëóæåííûì äåÿòåëåì íàóêè è òåõíèêè Ñ.Ì.Ëîçèí-
ñêèì è èõ ó÷åíèêàìè.

Ìû ïðèâîäèì íåñêîëüêî öèòàò èç "Î÷åðêà èñòîðèè êàôåäðû äèôôåðåí-
öèàëüíûõ è èíòåãðàëüíûõ óðàâíåíèé" Í.Ì. Ãþíòåðà1 :

"Ïîâîðîòíûì ãîäîì â æèçíè ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà áûë 1847-é. Â
ýòîì ãîäó â ñîñòàâ ïðåïîäàâàòåëåé Óíèâåðñèòåòà îäíîâðåìåííî âîøëè àêà-
äåìèê Í.ß.Áóíÿêîâñêèé è âîñïèòàííèê Ìîñêîâñêîãî Óíèâåðñèòåòà Ï.Ë.×å-
áûøåâ."

1×ëåí-êîððåñïîíäåíò Àêàäåìèè íàóê Ãþíòåð Íèêîëàé Ìàêñèìîâè÷ (1870-1941) çàâåäîâàë êàôåäðîé
äèôôåðåíöèàëüíûõ è èíòåãðàëüíûõ óðàâíåíèé äî ìàÿ 1941 ãîäà
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"Ï.Ë.×åáûøåâûì áûë â 1848 ãîäó âïåðâûå îáúÿâëåí îòäåëüíûé êóðñ äèô-
ôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé."

"Â 1907 ãîäó Í.Ì. Ãþíòåðîì ÷èòàåòñÿ êóðñ àíàëèòè÷åñêîé òåîðèè äèô-
ôåðåíèàëüíûõ óðàâíåíèé."

"Ñ 1908 ãîäà âñå îòäåëû, ñâÿçàííûå ñ èíòåãðèðîâàíèåì óðàâíåíèé îêà-
çûâàþòñÿ â ðóêàõ Â.À.Ñòåêëîâà è òîëüêî ýòè îòäåëû: îí îòêàçûâàåòñÿ îò
÷òåíèÿ äðóãèõ êóðñîâ. Ìîæíî ñêàçàòü, ÷òî ýòî ãîä ðîæäåíèÿ êàôåäðû äèô-
ôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé."

Ïîñëå Í.Ì. Ãþíòåðà êàôåäðîé äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé çàâåäîâàë
Í.Ï.Åðóãèí (äî ñâîåãî îòúåçäà â Áåëîðóññèþ â 1958 ãîäó), çàòåì åå âîãëàâëÿë
Ñ.Ì.Ëîçèíñêèé äî ôåâðàëÿ 1960 ãîäà.

Ýòî áûëî ðîâíî ïîëâåêà íàçàä. Ìîëîäîé, íî óæå ñëîæèâøèéñÿ ó÷åíûé â
îáëàñòè êà÷åñòâåííîé òåîðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé, òåîðèè àâòîìà-
òè÷åñêîãî ðåãóëèðîâàíèÿ, òåîðèè óñòîé÷èâîñòè äâèæåíèÿ, òåîðèè íåëèíåé-
íûõ êîëåáàíèé, 28-ëåòíèé äîêòîð ôèçèêî-ìàòåìàòè÷åñêèõ íàóê, ïðîôåññîð
Ïëèññ Âèêòîð Àëåêñàíäðîâè÷ 19 ôåâðàëÿ 1960 ãîäà áûë íàçíà÷åí çàâåäóþ-
ùèì êàôåäðîé äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé.

Â òî âðåìÿ ÷èòàëè ëåêöèè è âåëè çàíÿòèÿ íà êàôåäðå Àäàìîâ Í.Â., Àä-
ðèàíîâà Ë.ß., Àíäðååâ À.Ô., Áàñîâ Â.Ï., Ìàëèíñêèé Ê.Ê., Ìàòâååâ Í.Ì.,
Òóçîâ À.Ï. è äð.

Â êíèãå [1] ïðèâåäåí èñòîðè÷åñêèé îáçîð îñíîâíûõ íàïðàâëåíèé, ìå-
òîäîâ è ðåçóëüòàòîâ ìàòåìàòè÷åñêèõ èññëåäîâàíèé, ïðîâîäèâøèõñÿ ó÷åíû-
ìè Ïåòåðáóðãñêîãî-Ëåíèíãðàäñêîãî óíèâåðñèòåòà ñ ñîðîêîâûõ ãîäîâ XIX âå-
êà, êîãäà â Óíèâåðñèòåò ïðèøëè Â.ß.Áóíÿêîâñêèé, Î.È.Ñîìîâ è Ï.Ë.×å-
áûøåâ, äî êîíöà øåñòèäåñÿòûõ ãîäîâ XX âåêà. Ãëàâà VII

”
Îáûêíîâåííûå

äèôôåðåíöèàëüíûå óðàâíåíèÿ“, íàïèñàííàÿ Â.È.Ñìèðíîâûì è Â.À.Ïëèñ-
ñîì, ïîñâÿùåíà èññëåäîâàíèÿì À.À.Ìàðêîâà, Â.À.Ñòåêëîâà, ß.Ä.Òàìàð-
êèíà, Í.Ì. Ãþíòåðà, Â.È.Ñìèðíîâà, Â.À.Ôîêà, È.À.Ëàïïî-Äàíèëåâñêîãî,
Í. Å.Êî÷èíà, Í.Ï.Åðóãèíà, Á.À.Åðøîâà, À.Å. Ãåëüìàíà, Þ.Ñ.Áîãäàíîâà,
Â.À.Ïëèññà, Â.È. Çóáîâà, Â.À.ßêóáîâè÷à, À.Ô.Àíäðååâà, Ë.ß.Àäðèàíî-
âîé, Þ.Í.Áèáèêîâà, Í.Í.Ïåòðîâà è äð., âíåñøèõ ñóùåñòâåííûé âêëàä â
ðàçâèòèå èññëåäîâàíèé ïî äèôôåðåíöèàëüíûì óðàâíåíèÿì.

Êàôåäðà äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ñ 1956/57 ó÷åáíîãî ãîäà çàíèìà-
åòñÿ îáûêíîâåííûìè äèôôåðåíöèàëüíûìè óðàâíåíèÿìè, êîòîðûå âîçíèêàþò
â ìåõàíèêå è ôèçèêå, áèîëîãèè è õèìèè, ýëåêòðîíèêå è ýêîíîìèêå. Ïîñêîëüêó
óæå ñàìûå ïðîñòûå êëàññû óðàâíåíèé íåâîçìîæíî òî÷íî ïðîèíòåãðèðîâàòü,
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îñíîâíîå âíèìàíèå óäåëÿåòñÿ êà÷åñòâåííûì ìåòîäàì, ïîçâîëÿþùèì èçó÷àòü
ñâîéñòâà ðåøåíèé, íå ðåøàÿ ñàìè óðàâíåíèÿ. Ëîêàëüíàÿ êà÷åñòâåííàÿ òåîðèÿ
èçó÷àåò ñòðóêòóðó îêðåñòíîñòåé èíâàðèàíòíûõ ìíîæåñòâ. Â íàñòîÿùåå âðåìÿ
èñ÷åðïûâàþùàÿ òåîðèÿ ïîñòðîåíà äëÿ îñîáûõ òî÷åê ïëîñêèõ àâòîíîìíûõ ñè-
ñòåì, ðàçðàáàòûâàþòñÿ ìåòîäû èçó÷åíèÿ ìíîãîìåðíûõ ëîêàëüíûõ çàäà÷. Îä-
íîé èç âàæíåéøèõ çàäà÷ � àñèìïòîòè÷åñêèì ïîâåäåíèåì ðåøåíèé çàíèìàåòñÿ
òåîðèÿ óñòîé÷èâîñòè, ñîçäàííàÿ âåëèêèì ðóññêèì ó÷åíûì À.Ì.Ëÿïóíîâûì
� èçó÷àþòñÿ óñòîé÷èâîñòü êàê îòäåëüíûõ ðåøåíèé, òàê è èíòåãðàëüíûõ ìíî-
ãîîáðàçèé, áèôóðêàöèè âîçíèêíîâåíèÿ èíâàðèàíòíûõ ìíîæåñòâ, ñòðóêòóðû
àòòðàêòîðîâ. Òåîðèÿ ãëàäêèõ äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì èçó÷àåò ãëîáàëüíóþ òî-
ïîëîãè÷åñêóþ ñòðóêòóðó äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì, óñòîé÷èâîñòü ýòîé ñòðóêòó-
ðû îòíîñèòåëüíî èçìåíåíèé ñèñòåìû (ñòðóêòóðíóþ óñòîé÷èâîñòü), ñâîéñòâà
ïðèáëèæåííûõ òðàåêòîðèé.

Êà÷åñòâåííàÿ òåîðèÿ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ÿâëÿåòñÿ òàêèì ðàç-
äåëîì ìàòåìàòèêè, êîòîðûé ñ îäíîé ñòîðîíû èñïîëüçóåò ìåòîäû ïðàêòè÷åñêè
âñåõ äðóãèõ ìàòåìàòè÷åñêèõ äèñöèïëèí, ñ äðóãîé � ìåòîäû êà÷åñòâåííîé òåî-
ðèè îáîãàùàþò è ñòèìóëèðóþò èññëåäîâàíèÿ â äðóãèõ íàóêàõ è, êðîìå òîãî,
èìåþò îáøèðíûå è âàæíûå ïðèëîæåíèÿ. Òàê, íàïðèìåð, îòíîñèòåëüíî íåäàâ-
íî ââåäåííîå ïîíÿòèå ñëàáî ãèïåðáîëè÷åñêîãî èíâàðèàíòíîãî ìíîæåñòâà ïî-
ÿâëÿåòñÿ ïðè èññëåäîâàíèè ìíîãèõ ïðîáëåì ñîâðåìåííîé êà÷åñòâåííîé òåî-
ðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé è åå ïðèëîæåíèé è èãðàåò îñîáî âàæíóþ
ðîëü â òåîðèè òóðáóëåíòíûõ ïîòîêîâ íåñæèìàåìîé æèäêîñòè. Òåîðåòèêî-÷èñ-
ëîâûå ïîíÿòèÿ îêàçàëèñü ÷ðåçâû÷àéíî âîñòðåáîâàíû â òåîðèè äèíàìè÷åñêèõ
ñèñòåì, à â ïîñëåäíèõ èññëåäîâàíèÿõ ïî òåîðèè âåðîÿòíîñòåé âíîâü ïîÿâèëñÿ
èíòåðåñ ê èñïîëüçîâàíèþ ìåòîäîâ òåîðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé.

Â ñáîðíèêå
”
Íåëèíåéíûå äèíàìè÷åñêèå ñèñòåìû“, ïîñâÿùåííîì 275-

ëåòèþ Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà, ïîìåùåíû äâå
îáçîðíûå ñòàòüè Ïèëþãèíà Ñ.Þ. [2] è Àíäðååâà À.Ô., Áèáèêîâà Þ.Í. [3], â
êîòîðûõ îòðàæåíû ðåçóëüòàòû èññëåäîâàíèé, ïðîâîäèìûõ íà êàôåäðå äèô-
ôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ñ êîíöà øåñòèäåñÿòûõ ãîäîâ äî êîíöà XX âåêà.

Â ïîñëåäíèå ãîäû ñîòðóäíèêàìè êàôåäðû èññëåäîâàíû êîëåáàíèÿ äèíà-
ìè÷åñêèõ ñèñòåì ñ óñëîâèÿìè óäàðà � âèáðîóäàðíûõ ñèñòåì (âîçíèêíîâå-
íèå õàîòè÷åñêèõ èíâàðèàíòíûõ ìíîæåñòâ, áèôóðêàöèÿ êàñàíèÿ è äð.), èññëå-
äîâàíû ôàçîâûå ïîòîêè îäíîãî ñåìåéñòâà êóáè÷åñêèõ ñèñòåì â êðóãå Ïóàí-
êàðå, ïðîâåäåíî ñðàâíåíèå ïîëó÷åííûõ óñëîâèé ñóùåñòâîâàíèÿ èñòèííîãî ðå-
øåíèÿ â îêðåñòíîñòè ïðèáëèæåííîãî ñ óñëîâèÿìè äðóãèõ àâòîðîâ äëÿ ñèñòåì
òðåòüåãî ïîðÿäêà, èññëåäîâàí âîïðîñ îá óñòîé÷èâîñòè ïîëîæåíèÿ ðàâíîâåñèÿ
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ãàìèëüòîíîâûõ ñèñòåì ñ äâóìÿ ñòåïåíÿìè ñâîáîäû â ñëó÷àå, êîãäà íåâîçìó-
ùåííàÿ ÷àñòü ãàìèëüòîíèàíà îòëè÷íà îò êâàäðàòè÷åñêîé (Ñ. Ã.Êðûæåâè÷,
À.Ô.Àíäðååâ, Â.À.Ïëèññ, Â.À.Âàñèëüåâ, Â.Â.Áàñîâ, Þ.Í.Áèáèêîâ). (Ñì.
òàêæå [4,5].)

Ê èññëåäîâàíèÿì ñîòðóäíèêîâ êàôåäðû äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé
ïðèìûêàþò èññëåäîâàíèÿ çàâåäóþùåãî êàôåäðîé èññëåäîâàíèÿ îïåðàöèé,
ïðîôåññîðà Í.Í.Ïåòðîâà è åãî ó÷åíèêîâ. Äëÿ äèíàìè÷åñêèõ ñèñòåì íàä
êîëüöàìè èçó÷åíû íåòðèâèàëüíûå èäåìïîòåíòû è ñ áîëüøîé òî÷íîñòüþ ïîä-
òâåðæäåíà èõ õàîòè÷íîñòü (Êðûì Â.Ð., Ïåòðîâ Í.Í.).

Âèêòîðó Àëåêñàíäðîâè÷ó Ïëèññó óäàëîñü ñîçäàòü òâîð÷åñêèé, àêòèâíî
ðàáîòàþùèé êîëëåêòèâ ïî âñåì ïåðå÷èñëåííûì íàïðàâëåíèÿì. Îäíîé èç õà-
ðàêòåðíûõ ÷åðò òâîð÷åñòâà êàê ñàìîãî Âèêòîðà Àëåêñàíäðîâè÷à, òàê è âñåõ
ñîòðóäíèêîâ âîçãëàâëÿåìîé èì êàôåäðû, ÿâëÿåòñÿ óìåíèå îáðàùàòüñÿ ê ñà-
ìûì âàæíûì è àêòóàëüíûì çàäà÷àì òåîðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé,
äëÿ ðåøåíèÿ êîòîðûõ íåîáõîäèìî ñîçäàíèå íîâûõ ìåòîäîâ èññëåäîâàíèÿ. Ñ
1960 ãîäà íà êàôåäðå ïðîøëè îáó÷åíèå 120 ÷åëîâåê, áîëåå 100 èç íèõ óæå
çàùèòèëè êàíäèäàòñêèå äèññåðòàöèè. Â íàñòîÿùåå âðåìÿ íà êàôåäðå ðà-
áîòàþò 4 ïðîôåññîðà (À.Ô.Àíäðååâ, Þ.Í.Áèáèêîâ, Â.À.Ïëèññ, Þ.Â.×ó-
ðèí), 7 äîöåíòîâ (Ë.ß.Àäðèàíîâà, Å.Ñ.Àíèòîâà, Â.Â.Áàñîâ, Å.Â.Âàñèëü-
åâà, Ò. Å. Çâÿãèíöåâà, Þ.À.Èëüèí, Ñ. Ã.Êðûæåâè÷) è àññèñòåíò À.À.Ðîäèî-
íîâà.

Ïëèññ Âèêòîð Àëåêñàíäðîâè÷ ÿâëÿåòñÿ íå òîëüêî âûäàþùèìñÿ èññëåäî-
âàòåëåì, íî è òàëàíòëèâûì Ó÷èòåëåì. Ïîëâåêà îí âîçãëàâëÿåò Ñàíêò-Ïåòåð-
áóðãñêóþ íàó÷íóþ øêîëó êà÷åñòâåííîé òåîðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíå-
íèé. Ñðåäè ó÷åíèêîâ Â.À.Ïëèññà 48 êàíäèäàòîâ íàóê, 10 èç íèõ ñòàëè äîêòî-
ðàìè íàóê (Þ.Í.Áèáèêîâ, Í.Í.Ïåòðîâ, Ñ.Þ.Ïèëþãèí, Æ.Ì.Ìûðçàëèåâ,
Â. Å.×åðíûøåâ (1945-1999), Þ.Â.×óðèí, È.Ì.Àíàíüåâñêèé, Î.À.Èâàíîâ,
Â. Ã. Ðîìàíîâñêèé, Í.Í.Ñåìåíîâà), ïðè÷åì íå òîëüêî ïî ôèçèêî-ìàòåìàòè-
÷åñêèì íàóêàì.

Âèêòîð Àëåêñàíäðîâè÷ Ïëèññ â òå÷åíèå 23 ëåò áûë ïðåäñåäàòåëåì Ãî-
ëîâíîãî ñîâåòà ïî ìàòåìàòèêå âóçîâ Ðîññèè, â íàñòîÿùåå âðåìÿ � ïðåäñåäà-
òåëü ñîâåòà Ä 212. 232. 49 ïî çàùèòå äîêòîðñêèõ è êàíäèäàòñêèõ äèññåðòàöèé
ïðè Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêîì ãîñóäàðñòâåííîì óíèâåðñèòåòå, ÷ëåí Íàöèîíàëü-
íîãî êîìèòåòà ïî òåîðåòè÷åñêîé è ïðèêëàäíîé ìåõàíèêå, ÷ëåí ðåäêîëëåãèé
ðÿäà æóðíàëîâ ïî äèíàìè÷åñêèì ñèñòåìàì è äèôôåðåíöèàëüíûì óðàâíåíè-
ÿì. Ïîä åãî ðóêîâîäñòâîì âñå ñîòðóäíèêè êàôåäðû âåäóò íàó÷íûå èññëåäî-
âàíèÿ ïî ãðàíòàì è íàó÷íûì ïðîãðàììàì.
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Âûïóñêíèêè êàôåäðû ðàáîòàþò è â Ðîññèè (çàâåäóþùèå êàôåäðàìè, ïðî-
ôåññîðà è äîöåíòû, ïðîãðàììèñòû, ìåíåäæåðû) è çà ðóáåæîì (äåêàíû ôà-
êóëüòåòîâ, ïðîôåññîðà).

Çà âûäàþùèéñÿ âêëàä â ðàçâèòèå íàó÷íûõ èññëåäîâàíèé è ïîäãîòîâêó
íàó÷íûõ êàäðîâ Âèêòîðó Àëåêñàíäðîâè÷ó Ïëèññó ïðèñâîåíû çâàíèÿ

”
Çàñëó-

æåííûé ðàáîòíèê âûñøåé øêîëû Ðîññèéñêîé Ôåäåðàöèè“è
”
Ïî÷åòíûé ïðî-

ôåññîð Ñàíêò-Ïåòåðáóðãñêîãî ãîñóäàðñòâåííîãî óíèâåðñèòåòà “; îí íàãðàæ-
äåí íàãðóäíûì çíàêîì

”
Ïî÷åòíûé ðàáîòíèê âûñøåãî ïðîôåññèîíàëüíîãî îá-

ðàçîâàíèÿ Ðîññèéñêîé Ôåäåðàöèè “, îðäåíîì Äðóæáû è îðäåíîì
”
Çà çàñëóãè

ïåðåä Îòå÷åñòâîì “ IV ñòåïåíè.
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